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1.1 �������

�� 1.1 (����) � a, b, c ������	������


a2 + b2 = c2.

�	�������	�	������������

(a + b)2 = c2 + 4 · ab

2
⇒ a2 + b2 = c2.
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(a − b)2 + 4 · ab

2
= c2 ⇒ a2 + b2 = c2.
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(a + b)(a + b)
2

= 2 · ab

2
+

c2

2
⇒ a2 + b2 = c2.
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��	��

������	�	���)
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p1 = 2, p2 = 3, p3 = 5, · · · , pn�

���	&�� N = p1p2p3 · · · pn + 1��� N > pn��� N �����	���

"�� N ��������
��������� pr, (1 ≤ r ≤ n)�����
{
pr | p1p2 · · · pr · · · pn + 1;
pr | pr.
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pr | 1.

�� pr ≥ 2 *
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N = p1p2p3 · · · pn − 1��
!�
 N > pn��������� pr �
 N����

�
 {
pr | p1p2 · · · pr · · · pn − 1;
pr | pr.

����

pr|1.
�� pr ≥ 2 *
�����
��	��
�����	�����	����� Fn ��

Fn = 22n
+ 1, (n ≥ 0).

�$����	���
�������� Fn 
���	���

Fn − 2 = F0F1 · · ·Fn−1.

�� n > m���� Fn � Fm �
�+��� d�� (Fn, Fm) = d��	����

�
 {
d | Fm;
d | Fn = F0F1 · · ·Fn−1 + 2.

��
 d|2��� Fn ������� Fn � Fm ,������������� Fn �

�,��������� n���� Fn  -
����� p��
 F0, F1, · · · , Fn−1�
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1 ≤ i < j ≤ n��

(i × n! + 1, j × n! + 1) = 1.
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1 × n! + 1, 2 × n! + 1, · · · , n × n! + 1

��,������������-� n ���� n !������������

�
���

�/��	�/��#	����
 p1 = 2, p2 = 3, · · · , pn � n ������� pi�

��
���0������

∞∑
k=0

1
pk

i

=
1

1 − 1/pi
.

��
�����0�������

1
1 + 1

2 + 1
3 + · · · =

n∏
i=1

( ∞∑
k=1

1
pk

i

)

=
n∏

i=1

1
1 − 1/pi

.
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�� 1.3 ��������
!.��������
�!�8����
����

�������6����6�������������

�� 1.4 �����������	�	�����	��
���

�� 1.5 � AB � CD �����,����������

AD2 + BC2 =���2
.

�� 1.6 �9��� ABCD 6� ABC �&����
� ∠ADC = 30◦����

BD2 = CD2 + AD2.

�� 1.7 ������� PAB ���� PCD ��(����

∠PAB = ∠PCD = 90◦.

��� BE,DF "���� AC �������EA = FC�
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�� 1.8 :�;�����������������������<�5���

�=	&���
���)%��� T � S "���������&������

��� T � S ����

T

S

�� 1.9 ����∠ABC = ∠BCD = ∠CDE = 45◦����

AB2 + CD2 = BC2 + DE2.
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4 7 10 13 16 19 22 25 · · ·
7 12 17 22 27 32 37 42 · · ·
10 17 24 31 38 45 52 59 · · ·
13 22 31 40 49 58 67 76 · · ·
16 27 38 49 60 71 82 93 · · ·
19 32 45 58 71 84 97 110 · · ·
22 37 52 67 82 97 112 127 · · ·
25 42 59 76 93 110 127 134 · · ·
...

...
...

...
...

...
...

...
. . .

���

(1) ��&�� n ���6���� 2n + 1 �����

(2) �� 2n + 1 ������&�� n !����6���

��������

������+�������������������,
���������

����
	���
������������������
���=��'�

���
	�����

������
	������������6����

�����������6
���������������+����?	�


8



����������
�=�-�.�/0��
����

��@��
��

�������	
���

�������������+?�=�1�����+?� 520 1���A

�����������2����-�����������	���
����

����������������	��������������������

�����=�&	���&����&B���&����&�	���&	��

������&	��)���=��

�������
��$�������%�����,�� n �������

���������� -!�� n ������� 
�
��
!�
����

9


