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12

薇閣中學 《淺談數論》 許志農



��A���������

�� P = 75�� ���� 1008 0� 1083 0���6��

��A���������

�� P = 77�� ������:A��6�4#����

1373 0��������

�� P = 78�� ������:A��6�4#����

1368 0��������

�� P = 76�� ���6�4#����������

�'��� ������	 76 0�

�

2.3 ������������	
�	�	���

�O	*�$#��		�
������
�	�

�
�

���*������(����	*�$�
����
8

�����	
	��'#�$"P�� 3 �� 2�� 5 �� 3�

� 7 �� 2����'#	"P
�

� 3 �� 2 ���	�� 3a + 2 �!������� 5 �

� 3 ���	�� 5b + 3 ������.����(�)��

����������9�

�

�

a

3a + 2

b

5b + 3

2
0

5
1

8 11 14 17 20 23 26 29

3 8 13 18 23 28

2 3 4 5 6 7 8 9

0 1 2 3 4 5
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8, 23 = 8 + 15, 38 = 23 + 15, 53 = 38 + 15, · · · ,
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8, 23, 38, · · · .
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�	���)��� 23 ��%�� 15 � 7 ��.��

��� 15 � 7 ��.���� 105������)��	

23 + 105 = 128��&���)����	

23, 128 = 23 + 105, 233 = 128 + 105, · · · .

� �	)����4�

/  $�� 15 �� 8 �� 7 �� 2 �)��	�� 105 �

� 23 ����

	*�$#�
����$�� 3 �� 2�� 5 �� 3�

� 7 �� 2 �)��	�� 105 �� 23 ������� 105 �

3, 5, 7 ��.����� 23 ����5	��<��.����

�� 6 .� 5 �� 3 �� 8 �� 6 �)���

�� 7 	�=���>��� 5 ����� 3 ��� 8 ����

� 6 ��� 13 ����� 7 ����=	��

2.4 	�����

���9���x � y ���������	
(������

�������	� 13x − 7y + 8 = 0 �����	
(�
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���	�+�� 13x − 7y + 8 = 0 6� ��

13x + 8 = 7y,


�		�����
(�
�	��� 	� 13 ��� 8 �

� 7 ��� 0 �)��
��Q��"�+��

� !.��)���

�		� 13 �� 8
����� 13��	� 7 �� 0
��

���� 7���	� 13 �� 8
���	�3�4��

)���#���	

8, 21, 34, · · · .

�	��� 21 � 7 �� 0��� 21 ����)���

 �����)�����

�	���)��� 21 ��%�� 13 � 7 ��.��

��� 13 � 7 ��.���� 91������)��	

21 + 91 = 112��&���)����	

21, 112 = 21 + 91, 203 = 112 + 91, · · · .

� �	)����4�

/  $�� 13 �� 8 �� 7 �� 0�)��	�� 91 ��

� 21 ����

� �	
(���4�����4���

/��$��13x + 8 � 7y �)������ 91 ��� 21

����R: 91t + 21 ����#� t 	�����	�

13x − 7y + 8 = 0 ���
(�	{
13x + 8 = 91t + 21

7y = 91t + 21
⇒

{
x = 7t + 1

y = 13t + 3
�t �����

���	� 13x − 7y + 8 = 0 ���������
(�

(−6,−10), (1, 3) � (8, 16) ����� t = −1, 0 � 1 ����
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�
y

x

(8, 16)

(1, 3)

(−6, −10)

�� 8 .	� 11x − 9y = 7 �����	
(��

2.5 �
����
����

� 4 �4 ����&	"P�+�������9�

1 + 1 + 1 + 1, 1 + 1 + 2, 1 + 3, 2 + 2, 4

����"����)	������+������ 5 �4 

����&�)	

1+1+1+1+1, 1+1+1+2, 1+1+3, 1+4, 1+2+2, 2+3, 5

�
���+��

�� 9 ��� 6 �4 ����&	"P����4�����

�"�

	�+"��# P (n) 		� n �4 ���&�����"

��+��
��� P (4) = 5, P (5) = 7�
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	����� 〈P (n)〉�
��� P (1), P (2), P (3), · · · , P (69)

� 69 ���� 1890 0�MacMahon ��� P (200) ��

P (200) = 3972999029388.

�� 〈P (n)〉 ���	 n ����P (n) 4� ��������

#����� P (n) ��#���	��
������ P (n) �

��������?����
�S$�'�
	� n �� 5 �

4 �� P (n) � 5 ����� n �� 7 � 5 ��P (n) � 7 ��

��� n �� 11 � 6 �� P (n) � 11 ���
����

�� 1 (
�S$��)

5|P (5a + 4), 7|P (7b + 5), 11|P (11c + 6).

	�
�S$��
��� P (n) ���	�"����

�� 4 �� n �( P (n) � 35 ����

���� n �� 5 � 4��� 7 � 5 ��P (n) �� 5 � 7 ��

��: P (n) � 35 �������� 5 � 4��� 7 � 5 ���

� n �������
�,���"�+�.�� n�

� !.��)���

�		� 7 �� 5
����� 7��	� 5 �� 4
���

��� 5���	� 7 �� 5
���	�3�4��)�

��#���	

5, 12, 19, · · · .

�	�	� 19 � 5 �� 4��� 19 ����)���

 �����)�����

�	��)��� 19 ��%�� 5 � 7 ��.����� 5

� 7 ��.���� 35�����)��	 19 + 35 = 54�

�&���)����	

19, 54 = 19 + 35, 89 = 54 + 35, · · · .
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� �	)����4�

/  $�� 5 �� 4 �� 7 �� 5 �)��	�� 35 ��

19 ����

�	�� 5 � 4��� 7 � 5 ���� n � 35 �� 19��&�

� n �5 35|P (n)��� 35|P (35k + 19)������ 35 ��

19 � n �( P (n) � 35 ���� �

�� 10 �� n �( P (n) � 77 ����

�� 11 �� n �( P (n) � 385 ����

2.6 
�����


�� P (n) �8	��3�.��

P (n − 1), P (n − 2), · · · , P (2), P (1)

��4����	������4�3��������

4���	
�������
�����
〈

k(3k+1)
2

〉
	���

��� ��9�

�
k(3k±1)

2 �k 	�������.�������

1, 2, 5, 7, 12, 15, · · · .


�
���� 〈P (n)〉 �5

P (n) =[P (n − 1) + P (n − 2)]−
[P (n − 5) + P (n − 7)]+

[P (n − 12) + P (n − 15)]−
· · · ,

�������� P (0) = 1, P (−1) = P (−2) = · · · = 0���	�

��
�������
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/ P (1) = 1, P (2) = 2, P (3) = 3, P (4) = 5, P (5) = 7 5
�

����	��

P (6) = [P (6 − 1) + P (6 − 2)] − [P (6 − 5) + P (6 − 7)]

= [P (5) + P (4)] − [P (1) + P (−1)]

= [7 + 5] − [1 + 0]

= 11.

�� 12 ,�
������� P (7) � P (8) ���
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