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http://math.ntnu.edu.tw/∼maco/play.htm
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8 �

12 �

16 �
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��

25 × 35

25 × 171
2

25 × 112
3

121
2
× 171

2

121
2
× 83

4

81
3
× 83
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61
4
× 83
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4
× 7
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���� 18 ������������

1 × 18, 2 × 9, 3 × 6

���� 3 × 6 �
����������
&����� 3 × 6

� 18 �
)���� p× q(p ≤ q) ���� n �
)�����

����� F (n) = p
q
�*� F (18) = 3

6 = 1
2�

������ F (n) ����%
���

(1) F (4) = 1�

(2) F (24) = 3
8�

(3) F (27) = 1
3�

(4) � n ������� F (n) = 1
n
�

(5) � n ���"������ F (n) = 1�
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(1) abc �.����4�/� c �.���0

��

(2) abc �.� 3 ����4�/� a + b + c �

.� 3 ���0��

(3) abc �.� 9 ����4�/� a + b + c �

.� 9 ���0��

(4) abc�.� 11����4�/� a− b + c�

.� 11 ���0��

��
>��2���� �	�� 5 ���� 13 ����/

��	�!���� 19����/��	���������/

��	�

19|abc ⇔ 19|(10a + b + 2c),

	����abc �.� 19 ����4�/� 10a + b + 2c �.�

19 ���0��
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d|a, d|b ⇒ d|(am + bn).

�� 19 ���/�	������n + 1 "����

anan−1 · · · a1a0

� 19 ����/��	�

10an + 20an−1 + 21an−2 + · · · + 2n−2a1 + 2n−1a0

	� 19����	�
����/��	�����"����
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1 + 3 + 5 + · · · + (2n − 1) = n2
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1 + 3 + 5 + · · · + (2n − 1) = n2
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��.�;����������89���
�(�

�:��
��� x � y :�������
�
���"

F���*��	�����"F����.�������-

�:�� (1, 2), (3, 6) � (7, 5) �"F����Ǳ�*�"F��

���.��
����"F���.���>��0�.�;

��"F��	�
������"F�����"F�:�.

�2��"F��

(3, 6)

(7, 5)

(1, 2)

������"F�� ���"�����1�����
�"

F�����	��;��	����������"����
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��"F���� I L���.�;��"F����S L�	

�
	����"F�������.��
���� I : S �

����������
�,(�%��

���������������� (1, 2), (3, 6)� (7, 5)��

���.��
� ����2�������.��
����
(��
�<�� ��.�.�
��0

� =
[(6 − 5) + (6 − 2)](7 − 1)

2
− (3 − 1)(6 − 2)

2
− (7 − 3)(6 − 5)

2
= 15 − 4 − 2

= 9.

(3, 6)

(7, 5)

(1, 2)

���.����� I, S �� I = 7, S = 6�������,(

���
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45◦��1���P����������	�>�89#��>
�C9#��
����

��������	�������

��
��� (x, y) ��� x � y ������� (x, y) �"F

�����������
�������"F���.��


����,(

aS + bI + c

������ S L��.��2��
�		���"F���

I ����.�;�
�		���"F���a, b, c �3���

����� a, b � c ���


��,�/;,(�4������"F������.�


���,(���� a, b � c �����
�	������

Ǳ/;,(��(�� �
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�#� ABCD;����.�.� AEF���

E � BC 	�� F � CD 	��1 AE = 1�

��	���

A B

D C

E

F

α

β

1

*��	����$��$�(.,(�0��

sin(α − β) = sinα cosβ − sin β cos α

�

cos(α − β) = cos α cosβ + sin α sin β.

�������%	���*��	����$��$����

(.,(�0

sin(α + β) = sinα cosβ + sin β cos α

�

cos(α + β) = cos α cosβ − sin α sin β.

22



�����


�(.,(���
������4��	����.���

���!� α � β ����0�	�(.,(�6����(.

,(���

��	�

A B

D C
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β α
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